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簡介 

 

    相交線、平行線都有許多重要性質，並且在生產和生活中有廣泛應用。相交

線及其性質已經在前面的課堂中學習過。接下來這一單元我們在前一章的基礎

上，進一步研究直線之間的位置關係─平行。 

 

    在完成大綱教學要求的前提下，利用多媒體教學作輔助，以輕鬆、貼近實際

問題的手法與學生一起探索直線平行所需具備的條件及相關知識。并讓學生了解

相交、平行在實際生活中的應用。 

 

    本單元分三部分。第一部分從生活例子出發，引入平行線的概念及定義，根

據學生情況講解空間異面直線的基礎概念。強調初一階段相交與平行的關係只考

慮同一平面內的情況。繼而引入平行公理及其推論。第二部分是單元的重點，通

過與實物的比較、圖象的演示，引入判定兩直線平行的一般方法。第三部分為單

元的總結，以“潛望鏡”的例子帶出平行在生活中的應用例子。並以適量的練習鞏

固所學知識。最後提出思考題拓展學生思維，亦為下節課 “平行線的性質” 的引

入埋下伏筆。 
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教案(A 類) 

節數：3 節 
學生人數：50 人(1 班) 
 

平行線及平行公理 

 
[教學目的] 
1. 瞭解平行線的概念及平行公理，會用平行線的傳遞性進行推理 
2. 會用三角尺和直尺過已知直線外一點畫出這條直線的平行線 
3. 理解學過的描述圖形形狀和位置關係的語句，會用這些語句描述簡單的圖形

和根據語句畫圖 
 

[重點] 平行公理及推論，平行線的畫法 
 
[難點] 平行線的定義 
 
[教學過程] 
1. 引入新課 

我們已經學過兩條直線相交的情形：兩條直線只有一個交點。在日常生活中

的許多實物都可以抽象成為相交線，那麼大家想一下，兩條直線除了相交

的位置關係外，是否還存在其他的位置關係呢？(演示如下) 

 

 

點擊 
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2. 引入平行線定義 
    在同一平面內，不相交的兩條直線叫平行線。 
 
3. 結合圖形演示講解異面直線 

        在空間中兩條直線還有既不平行也不相交的情況，如演示圖中棱 CD 與棱

DA ′′ 不相交顯然它們也不平行，像這樣既不相交也不平行的兩條直線叫異

面直線。 
  強調：(1)平行線的定義中加上“在同一平面內”。 

      (2)在同一平面內，兩條直線的位置關係只有相交，平行兩種 
     (學生討論，舉出日常生活中平行線的例子) 

(演示如下) 

 

4. 平行線的表示：平行用“∥”表示，如演示圖中直線 AB 與 CD 是平行線，記

作 AB∥CD。讀作 AB 平行於 CD。 
(演示如下) 

點擊
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5. 練習：判斷 
（1） 不相交的直線叫平行線   
（2） 兩條直線的關係只有相交，平行兩種。 
（3） 在同一平面內，兩條不同的直線的位置關係不相交就平行。 
（4） 在同一平面內的兩條線段不相交，那麼這兩條線段平行。 
（5） 不相交的兩條射線一定是平行的兩條射線。 
（6） 兩條線段平行，實際上是指它們所在的直線平行 
（7） 在同一平面內，不可能兩條直線既不平行，也不相交。 

 (演示如下) 

     

點擊 
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6. 平行線的畫法 
在小學，我們學過用直尺和三角板畫平行線。 
畫法：a.邊靠線    b.尺靠尺   c.推尺找點畫直線 

(演示畫的過程) 

           
7. 練習 

（1）P 是直線 AB 外一點，作直線 CD 經過點 P 且與直線 AB 平行。 
（2）直線 AB, CD 是相交直線，直線 EF 經過點 P 與直線 AB 平行，與直線 CD

相交於 E 點。 
(演示如下) 
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8. 平行公理及其推論 
   提問：通過以上畫圖，過直線外一點可以畫幾條這樣的直線﹖（學生回答） 
   平行公理：經過直線外一點，有且只有一條直線與這條直線平行     

（畫圖的依據） 
 
   提問：如演示圖中三條直線 AB,CD,EF，若 AB∥EF，CD∥EF，AB 與 CD 可

能相交嗎？為什麼？（學生回問） 
假設直線 AB 與 CD 相交，設交點為 P，若 AB∥EF, CD∥EF ， 過 P
點，就有兩條直線 AB, CD 都與 EF 平行，根據平行公理，這是不可能

的，也就是說 AB 與 CD 不能相交，只能平行，於是得出平行公理的推

論。（老師回答及板書） 
 

推論：如果兩條直線都和第三條直線平行，那麼這兩條直線也互相平行。 
注：今後遇到兩條射線或線段平行，實際上是指它們所在直線互相平行 

以上推論用數學語言表示為： 
∵AB∥EF,  CD∥EF   
∴AB∥CD.   

(演示如下) 

 

9. 練習 
（1）在同一平面內，兩條直線的位置關係有＿＿＿ 和＿＿＿兩種。 

   （2）經過直線外一點＿＿＿條直線與這條直線平行。 
   （3）如果兩條直線都和第三條直線平行，那麼這兩條直線＿＿＿。 
   （4）在同一平面內，兩條直線如果不平行，這兩條直線必＿＿＿。 
   （5）∵ a∥c,  b∥c, 

   ∴＿＿＿∥＿＿＿ （               ） 
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∵ a∥b,  b∥c  
∴＿＿＿∥＿＿＿ （               ）  

   （6）作圖：點 O 是直線 l 外一點，直線ａ經過點 O 且與直線 l 平行。 
   （7） 作圖：直線 AB 與 CD 交於點 O,過射線 OA 上一點，作 CD 的平行線 l 。 
   （8）作圖：射線 AB,AC 不在同一條直線上，在射線 AB 上任取一點，畫射線

AC 的平行線。 
 

10. 小結：本節課學習了    
1. 平行線的定義，講解了異面直線 
2. 平行線的表示 
3. 在同一平面內兩條直線的位置關係 
4. 平行公理（畫圖的依據）及推論 

 
11. 作業 

    課本 P.75  1, 2, .3 ,4 
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平行線的判定(一) 

[教學目的] 

1. 使學生掌握平行線的判定公理及平行線的第一、第二判定定理，並初步運用

它們進行簡單的推理論證 

2. 培養學生從實際中提出問題的能力 

3. 初步培養學生將實際問題抽象為數學問題的能力 

4. 通過判定方法的發現，培養學生觀察分析問題和歸納概括問題的能力 
 
[重點] 判定公理和判定定理及其應用 
 
[難點] 定理證明的思考方法及書寫方法 
 
[教學過程] 
1. 引入新課 

利用上節課所學的平行線的定義及之前所學的垂直定義，讓學生對下列語句

做出判斷，並說明道理： 
(1) 兩條直線不相交，就叫做平行線；（錯） 
(2) 如果測得兩條直線相交，所成角中的一個角是直角，能判定這兩條直線

垂直嗎？根據什麼？（能，根據垂直的定義） 
   接著讓學生思考：垂直的定義可以作為判斷兩條相交直線是否垂直的方法，

那麼平行線的定義能否作為判斷兩條直線是否平行的方法

呢？如果能的話，我們用平行線的定義來判斷兩條直線平

行要滿足什麼條件？（①、在同一個平面內；②、不相交） 
   給出下面兩種兩條直線的位置情況，引導學生觀察發現，當我們不能用定義

來判斷兩條直線平行時，就要尋找另外一些判定兩直線平行的方法。由此引

出課題：平行線的判定。 
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下面我們將以兩條直線被第三條直線所截的圖形為基礎研究判定兩直線平行

的方法。 
    (演示如下) 
 

 
2. 平行線判定公理：(動畫演示) 

(1)給出兩條直線被第三條直線所截的模型，轉動直線 b，讓學生觀察，當直

線 b 轉動到不同的位置時，從 1′∠ 的大小變化說出這兩條直線的位置關係。 
在這個過程中，存在著一個平行的位置關係，那麼 1′∠ 多大時，這兩條直線平行

呢？也就是說我們若判定兩條直線平行，需要尋找角的關係。 
     (演示如下) 
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 (2)進行觀察比較，得出初步結論： 
進一步啟發學生，能否由平行線的畫法找到判斷兩直線平行的條件，並讓

學生回憶平行線的畫法，然後用投影機或電腦演示作圖的過程：（過已知直

線 AB 外一點 P 畫 AB 的平行線 CD） 

 
 

由剛才的動畫演示發現：畫平行線仍借助了第三條直線，但是要用與 AB、

CD 都相交的第三線。在畫平行線的過程中，實際上是保證了同位的兩個角

都是 450，從而得出“平行線的判定公理”：兩條直線被第三條直線所截，如

果同位角相等，那麼這兩條直線平行。可以簡單說成：同位角相等，兩直線

平行。 
(演示如下) 

 
3. 練習 

用變式圖形，讓學生完成如下兩個練習題： 
(1)如圖 1，∠1=150°，∠2=150°，那麼 a//b 嗎？ 
(2)如圖 2，∠C=31°，當∠ABE=    度時， 
就能使   BE//CD？ 

 
4. 平行線判定定理 
   首先以簡單的實例表明需要，引出新問題（“內錯角相等，兩直線平行”的 

判定方法）： 

   
圖 1         圖 2 
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   圖 3 

如圖 3，如何判斷這塊玻璃板的上、下兩邊平行？添加出截線後(圖 4)，比

照判定公理圖，發現無法定出∠1 的同位角，再結合圖 5，讓學生思考、試

答。直至發現內錯角相等的條件後，讓學生說明道理，然後師生共同修改。 

           

          圖 4                         圖 5 
最後，利用投影機(或板書)顯示出完整的“推理”過程，並作詳細的解釋，（如

圖 5）如果 31 ∠=∠ ，那麼 a//b 嗎？ 
 
 ∵ 31 ∠=∠ (已知) 
且 32 ∠=∠ (對頂角相等) 
∴ 21 ∠=∠ (等量代換) 
∴a // b(同位角相等，兩直線平行) 
 

得到平行線的判定定理：兩條直線被第三條直線所截，如果內錯角相等，

那麼這兩條直線平行。可以簡單說成：內錯角相等，兩直線平行。 
     (演示如下) 

 

a 

b 
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5. 練習 
   如圖，直線 AB、CD 被直線 EF 所截。 
   (1)量得 °=∠ 801 ， °=∠ 802 ，就可以判定 AB // CD。它的根據是什麼？ 

(2)量得 °=∠ 1003 ， °=∠ 1004 ，也可以判定 AB // CD。它的根據是什麼？ 

        
6. 課間回顧 

教師提問：我們剛才學習了哪兩個平行線的判定方法? 
學生回答：同位角相等，兩直線平行 

內錯角相等，兩直線平行 
   教師提問：我們考慮一下，同旁內角滿足什麼條件時，兩條直線平行? 
 
7. 平行線的另一判定定理 

像研究”內錯角相等，兩直線平行”一樣，先找出同旁內角與同位角的關係。 
直線 a、b 被 c 所截， 1∠ 與 2∠ 是同位角， 3∠ 與 2∠ 是同旁內角， 1∠ 與 3∠ 互

為鄰補角。如果 2∠ 與 3∠ 互補，那麼 1∠ = 2∠ (為什麼?) 
   以上推理可以寫成： 

∵ 互補與 32 ∠∠ (已知) 
且 互補與 31 ∠∠ (鄰補角定義)                   
∴ 21 ∠=∠ (同角的補角相等) 
∴a // b(同位角相等，兩直線平行) 

 
   得到平行線的另一個判定方法： 
   兩條直線被第三條直線所截，如果同旁內角互補，那麼這兩條直線平行。 
   可以簡單說成：同旁內角互補，兩直線平行。 
   (演示如下) 
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8. 例題 
   兩條直線垂直於同一條直線，這兩條直線平行嗎?為什麼? 
   分析：思考時注意觀察圖形。首先想一想學過哪些判定平行線的方法，然後

再看己知條件與哪一種方法的條件相同或有關。 
  答：垂直於同一條直線的兩條直線平行。 
      理由：如圖， ab ⊥ ， ac ⊥  
            ∵ ab ⊥ ， ac ⊥ (已知) 
            ∴ °=∠=∠ 9021 (垂直的定義) 

       ∴b // c(同位角相等，兩直線平行) 
   思考：能不能利用內錯角相等，或者同旁內角互補， 

來說明 b // c 呢? 
   (演示如下) 
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9. 練習 
  （1）如圖 6，一個彎形管道 ABCD 的  角 °=∠ 120ABC ， °=∠ 60BCD 。這時

說管道 AB // CD 對嗎，為什麼? 
  （2）如圖 7，量得 °=∠ 801 ， °=∠ 1002 ，可以判定 AB // CD。它的根據是什

麼? 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
10. 作業 

課本  P.80 1, 3； P.96 3, .5, 6 ； P.98 7, 8 

    

      圖 6                    圖 7                  
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平行線的判定(二) 
[教學目的] 
1. 復習鞏固平行線的判定，能應用判定進行簡單的推理。 
2. 使學生進一步學會識圖，能將複雜圖形分解為基本圖形，學會圖形、符號語

言、幾何語言的轉化。 
3. 通過復習使學生瞭解分析問題的方法，初步領會化繁為簡、化未知為已知的

化歸思想。 
  
[重點] 使學生掌握平行線的判定，並能用它們進行簡單的推理，初步掌握分析

問題和解決問題的方法。 
 
[難點] 使學生將知識條理化、系統化，能正確地運用。 
 
[教學過程] 
1. 基礎回顧 

教師：什麼叫做平行線？ 
學生：在同一平面上，不相交的兩直線叫平行線。 
教師：如何判定兩直線平行？ 
填表：(演示如下) 

     

2. 練習 
（1）判斷： 

(1)兩條直線被第三條直線所截，同位角相等，則這兩條直線平行（     ） 
(2)同旁內角互補                            （     ） 
(3)如果 a∥b 且 a∥c，那麼直線 b∥c                     （     ） 
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（2）如圖 1，當∠1=∠2 時， AB 與 CD 平行嗎？為什麼？ 
分析和處理：（重點是分析問題、解決問題的方法的教學） 

（1）由已知條件∠1=∠2，你可以得到什麼？ 
（2）結合圖形，你可以得到什麼？  
（3）要說明 AB∥CD，只需要滿足什麼條件？ 
（4）由一同學口答，教師板書。 
（5）有沒有其他方法？  

 
（3）填空：如圖 2 

∵∠1=∠B（已知）          
      ∴DE∥BC（                    ） 
      又∵∠1=∠3（已知）  
      ∴EF∥AB（                    ）  
 
（4）如圖 3，己知 A∠ 與 D∠ 互補，可以判定哪兩條直線平行? B∠ 與哪個角互

補，可以判定直線 AD // BC? 
 
 
 
 
 
 
 
 

（ 5 ） 如 圖 4 ， 已 知 ： ADCABC ∠=∠=∠1 ， 53 ∠=∠ ， 42 ∠=∠ ，

°=∠+∠ 180BCDABC ，填空： 
         (1) ∵ ABC∠=∠1  
             ∴AD // _____(_________________) 
         (2) ∵ 53 ∠=∠  
             ∴AB // _____(_________________) 

(3) ∵ 42 ∠=∠  
             ∴_____ // _____(_________________) 

(4) ∵ ADC∠=∠1  
             ∴_____ // _____(_________________) 

(5) ∵ °=∠+∠ 180BCDABC  
             ∴_____ // _____(_________________) 
     
 

   
         圖 1                圖 2                 圖 3 

 

          圖 4 
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**（6）如圖 5，這是一個潛望鏡的模型，AB 表示入 
射光線，CD 表示出射光線。光線入射經兩 
塊鏡折射後射出 ，人們就可以在水底看到水 
面上的情況。同學們可以說明其中的道理嗎?  

( 提示：潛望鏡中的兩個鏡子是互相平行放置的， 
光線經過鏡子反射時，∠1=∠2 ， ∠3=∠4。 
進出潛望鏡的光線是平行的，即 AB // CD。 
此時人們就可以看到水面上的情況。你能說明 
為什麼 AB // CD 嗎 ? )              

 
3. 課堂小結 

(1)通過復習你有何收穫？  
要判定兩條直線平行，可以運用哪些公理或定理？ 

(2)思想方法： 
分析問題的方法： 

由已知看可知，擴大已知面。 
由未知想需知，明確解題方向。 

識圖的方法： 
在定理圖形中提煉基本圖形， 
在解題時把複雜圖形分解為基本圖形。 

 
4. 逆向聯想，提出問題 

如果我們把上面的三個判定方法，從反面思考和研究，即把條件和結論交換

一下，便得到以下三條平行線的性質  (演示如下) 
(1) 兩條直線平行，同位角相等 
(2) 兩條直線平行，內錯角相等 
(3) 兩條直線平行，同旁內角互補 

由於每個問題的條件和結論交換所得到的新的問題不一定正確，如：“對頂角

相等”是成立的，但它的反面問題“相等的角是對頂角”就不成立，又如：“兩

直線相交成直角，這兩條直線互相垂直”，它的反面問題是“兩條直線互相垂

直，這兩條直線相交所成的角是直角”它們同時成立。 
所以上面三條性質還不能說是正確的，因此只能說是猜想，即： 

猜想(1)：兩直線平行，同位角相等； 
猜想(2)：兩直線平行，內錯角相等； 
猜想(3)：兩直線平行，同旁內角互補 

下一節課我們就是要研究它們是否成立，同學們可以回去預習課本 2.6 節“平

行線的性質 ” 。 

 
      圖 5 
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5. 作業：(補充) 
填充： 1. 平行公理：經過直線外一點，___________一條直線與已知直線

_______。 
2. 兩直線被第三條直線所截，同位角相等，這兩條直線_______。                
3. 如圖 1 ：∠1=∠2（已知）  

∵∠2=∠3(AAAAAAAAAAAAAAAAAA)                                   
∴∠1=∠3(AAAAAAAAAAAAAAAAAA)                                   
∴______∥_______（                 ） 

              4. 如圖 2 
                ∵∠1=∠2（已知） 
     .          ∴_ ____∥_____ （同位角相等，兩直線平行 ）                 
                又∠2+∠4= °180 (已知) 
                ∴  AC∥ BD (                       ) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
        圖 1 

 

圖 2 
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試教評估與反思 

 
    本單元主要研究直線的位置關係，探討在什麼條件下兩直線平行。研究直線

位置關係常常通過有關的角。這些內容之間的關係如下表所示： 
 
 
 
 
 
 
 
 

此單元的教學實踐只在初一的一個班內試行，該班以中上成績學生為主，對

各個知識點的掌握都比較理想。教學實踐中發現多媒體的輔助，從生活引入并分

析問題的方式可提高學生的學習積極性和主動性。有助改變 “數學枯燥乏味” 這

一負面印象。全單元分為三節，每節都配有適當的練習及作業，或開拓學生思維

的思考題。通過此單元的學習，多數學生掌握了平行線的基礎知識，掌握判定兩

直線平行的一般方法，并會用三角尺和直尺畫各種位置的直線的平行線。在上一

單元的基礎上，讓學生進一步熟悉和掌握幾何語言。能夠把學過的概念和性質，

用圖形或符號表示出來，同時，能較準確地表述學過的定義、定理等。 
 

需要注意的幾個問題 
(一) 要根據不同班級的情況對課時和內容作適度調整：對學習水平中上的班級，

此單元的安排比較合適。但對成績較差的班級。單元第二節三個判定方法的

引入，可能超出同學們的接受能力。可把第二節部分內容抽起放入第三節課

(如抽起 “同旁內角互補，兩直線平行”的判定方法和相關練習)，並視乎需要

加入第四節課，配以練習及例題進一步鞏固基礎。 
 
(二) 多用其他活動方式：受多方面的影響，澳門地區相當部分學生缺乏學習的動

機與求知慾，上述的班級也不例外，存在部分這樣的學生。而“刻板”的教學

方式却不易誘發他們的學習動力。除多媒體演示外，我還嘗試了分組討論、

分組比賽解題等活動方式，以“加平時分”或送小禮物等方式進一步刺激學生

的學習興趣。對於低年級的學生這樣的方法效果理想，初一生們對奬勵十分

敏感，也熱衷於比賽解題的教學方式。從最初十餘位同學比較積極，到後期

全班三分之二以上同學主動參與，甚至有部分同學更藉此養成預習的習慣。

有一次，我好奇地打聽了他們的想法，得到了這樣的回應：“預習第二天的課

程，老師讓我們做練習時可做得比別人快，很威風，也可加更多的分數呀！” 

平行線 平行公理及其推論

判定 

性質 

應用

同位角、內錯角及

同旁內角 
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總的來說，同學們的積極性強了，在以後的課堂中也有採用有關方法。對培

養學生正面的學習動機也有幫助。 
 
(三) 推理證明是全書的教學難點，教科書中注意對學生循序漸進地進行訓練。  

由於學生的認知能力有差別，基礎也不同，所以教學中一方面要按要求有計

劃地組織好教學，另一方面要注意因材施教。對於學習有困難的學生，一定

要一步一步地使每階段的訓練到位，不要急於求成；對部分接受能力強的學

生，要及時調整教學要求，保護他們學習的積極性，滿足他們的求知欲。教

科書中配備了少量 B 組題(能力加深題)，教學時也可以適當補充一些簡單的

證明題。 
 
(四) 平行線的概念在平面幾何裏還不能深刻理解它，只有在空間裏，才能懂得為

什麼要強調“同一個平面內”這個條件。為此，教學中借助長方體模型(電腦演

示)，說明了空間裏還有既不相交也不平行的直線，即異面直線，所以異面直

線的概念不作教學要求，平行線的概念也只作為“了解”層次。 
 

(五) 加強直觀性：幾何圖形是從實際中抽象出來的，所以幾何圖形的定義、性質

都比較抽象，這一點對於初學幾何的學生有一定的困難。這一單元還要涉及

許多邏輯知識，與前面的課程相比，困難更大。為減少學生學習的困難，要

注意根據初一學生認知特點，加強直觀教學，使教學內容儘量貼近學生的生

活。例如，新概念採用通過實物或實例引入，利用學生熟悉的生活現象講解

圖形性質；用模型演示或影像演示的方法說明道理；讓學生自己動手操作，

自己驗證公理的正確性；列舉生產和生活中運用圖形性質解決實際問題的實

例等等。 

(六) 突出重點：這一單元的內容比較豐富，但教學時間有限，為了使學生集中

精力掌握最基礎的知識，並形成一定的能力，必須突出教材重點。例如，平

行線的定義是幾何中的基礎概念，本單元將平行線概念的重點放在結合圖形

理解和辯認上。平行線的三個一般判定方法是初中幾何中判定兩條直線平行

的最基本根據，因此，單元中不僅給出了它們的由來，而且詳細地說明如何

利用這些方法進行正反兩個方向的推理，要求學生利用它們判定兩條直線平

行。 
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教學演示軟件使用說明 

 
演示軟件運行環境：Flash MX Professional 2004 
        安娤要求：CPU                600MHz Intel PentiumIII 處理器或以

上 
                  操作系統      Windows 98 SE, Windows2000 或 Windows 
XP 

RAM                              128M RAM 或以

上 
硬盤空間                              190MB 或以上 

        
路徑：  (光碟)：\演示軟件\目錄.swf 
 

    

 
平行線及平行公理 

 
 

點擊進 

入單元 

點擊並演示 

點擊並演示 

下/上一頁 
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點擊並演示 

點擊並演示 

選取答案 
核對答案 

點擊並演示 

點擊並演示 

返回目錄 
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平行線的判定(一) 

    
 

      
 

       
 

    
 

隨鼠標擺動, 
說明肉眼不

易判定兩直

線平行。 

點擊並演示 

點擊並演示 
自動演示 

點擊並演示 
點擊並演示 

點擊並演示 

點擊並演示 
點擊並演示 

返回目錄 



探索直線平行的條件 
數學 

2005/2006 學年教學設計獎勵計劃獲獎作品 26

平行線的判定(二) 

    
 

    
 

    
 

 
 

點擊並演示 

點擊並演示 
核對答案 

選取答案 

點擊並演示 點擊並演示 

點擊並演示 

點擊並演示 

點擊並演示 

返回目錄 


